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Un systéme (k,n) est un ensemble contenant C}(n) combinaisons, avec
répétition, e n éléments distincts k a k, telles que deux éléments quelconques
figurent dans une combinaison au moins (k,n = 2,3, ...). Le systeme (k,n) est
optime si (1) Cx(n) = n(n — 1)/[k(k — 1)]. Dans le cas général, le premier
membre est plus grand que le second. Un systéeme (k,n) optime est aussi un
balanced incomplete block design [Cf. K.R.Nair, Sankhya 6, 255-259 (1943;
Zbl 060.34105)] de n variétés réparties en b = n(n — 1)/[k(k — 1)] blocs de
k éléments et ou toute paire de variétés apparait une fois dans un seul bloc.
Théoreme I: Si: k = p* = C*, (p premier) la limite de C(n)/[n(n — 1)] pour
n infinie est 1/[k(k — 1)]. Théoreme II: Dans un papier précédent [Mat. Lapok
6, 151-163 (1955)] Alfred Rényi avait conjecturé que, en désignant par Dy(n)
la longueur de la séquence la plus courte formée avec les éléments 1,2, 3, ...n,
dans laquelle deux éléments quelconques 7, j(1 < i < j < n) figurent au moins
une fois dans une position telle qu’ils soient séparés par au plus k nombres,
Dy (n)/n? avait une limite pour n infini quelque fit k = 2,3, .... Pour k = 2 ou
3, la limite est 1/[2(k — 1)]. L’existence de cette limite est ici démontrée pour
toute valeur de k. La preuve utilise un lemme de T. Szele [Mat. Fiz. Lapok
50, 223-256 (1943; Zbl 061.41309)].
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