Anneaux de Valuation D-stables

YVES LEQUAIN

1 — DEerNITIONS: Si R est un anneau commutatif prosédant une unité,
nous dirons qu’une application D de R dans R est une dérivation si
D(a + b) = D(a) + D(b) et D(ab) = aD(b) + bD(a) pour tous les elements
a,b de R. Si S est un sous-anneau de R tel que D(S) < S, nous dirons que
D est réguliere sur S, ou que S est D-stable. Si les seuls idéaux D-stable
de R sont (0) et (1), nous dirons que R est D-simple. Nous écrirons D©(x)
pour dénoter x, et pour n > 1, D™(x) pour dénoter D(D"~!(x)), ie. la
n'eme dérivée de x.

2 — Soit A un anneau D-simple de caractéristique 0; A est alors un do-
maine contenant les nombres rationels [1, Corollaire 1.5, p. 743]. Soit K
son corps des fractions, et Q une fermeture algébrique de K; la dérivation
D peut étre étendue de maniére unique & une dérivation de Q que nous
appelerons D aussi [3, Corollaire 2, p. 125]. Dans [2], Seidenberg a mon-
tré que la fermeture intégrale compléte de 4 dans K est D-stable. Ici nous
proposons de déterminer tous les anneaux de valuation entre A4 et Q qui
sont D-stables.

LEMME: Soit P # (1) un idéal premier de R. Soit v: A\{0} — {nombres
entiers} definie par v(x) = nsi D (x)e P pouri =0,...,n—1, et D' (x)¢ P;

étendons v a K\{0} par v<%> = v(x)—v(v). Alors:

(i) v est une valuation de K.
(i) Lanneau de valuation A, de v est un anneau D-stable entre A et K.

THEOREME 1: Soient & = {idéaux premiers # (1) de R} et ¥~ = {anneaux
de valuation D-stables entre A et K}. Soit ¢ : P — ¥~ définie par p(P) = A,
ou v est la valuation associée a P par le lemme. Alors, ¢ est une bijection.

THEOREME 2: Soit V un anneau de valuation entre A et Q. Alors V est D-stable
si et seulement si V' est non ramifié au dessus de K et V.~ K est D-stable.
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