@ — Explosoes

J. PALIS

Esta nota tem por finalidade a comunicagdo de resultados relativos a esta-
bilidade de um sistema dindmico, restrito a seu conjunto nio-errante. As demons-
tragdes serdo publicadas nos Proceedings da American Mathematical Society.

Sejam M uma variedade diferenciavel, compacta, sem bordo e y (M) o conjunto
dos campos de vetores C" (r = 1) em M, munido com a topologia C" . Para X € y (M)
indicamos por Q(X) o seu conjunto n3o-errante.

Defini¢do 1: X € y (M) € dito Q-estavel se para qualquer ¢ > 0 existir uma vizi-
nhanca N (X) em y (M) tal que para cada Y e N (X) existe um homeomorfismo
h: Q(X) - Q(Y) que preserva trajetdrias e é proximo da identidade de menos de &.

Definig¢do 2: X € y (M) satisfaz o AXIOMA A’ de Smale (veja [4]), se
(@) Q(X) ¢é hiperbolico
(b) As trajetorias peridodicas sio densas em Q (X)
Se X € y (M) satisfaz o AXIOMA A’, entdo Q (X) pode ser escrito como a unido
finita.

de conjuntos disjuntos, tais que X |Q; é topologicamente transitivo [1, 4]. Néste
caso, o conjunto estavel de Q;, W*(Q,), é a unido das variedades estaveis dos pontos
de Q; [2]. Isto € W*(Q) = () W*(x)

xeQ;

Defini¢do 3. Suponhamos que X € y (M) satisfaga 0o AXIOMA A’. Dizemos que
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existe um k-ciclo (k = 2) em Q (X) se existir uma sequéncia Q, , ..., Q,, Q.. (re-
-ordenando os indices se necessario) tal que

(@) Qv = Q; e em qualquer outro caso Q; # Q; para i # ]

(b) W)Y N W (1) # ¢,/ =15k

Teorema 1: Se X € y (M) satisfaz o AXIOMA A’ e existe ciclo em Q (X) entdo
X ndo & Q-estavel.

Teorema 2: [Pugh-Palis] Se X ey (M) é Q-estavel e Q (X) ¢ uma unido finita
de pontos criticos e trajetorias periddicas entdo Q(X) € hiperbolico.
Usando os Teoremas 1, 2 e [3] temos

Coroldrio: Se X € y (M) é tal que Q (X) ¢ a unido finita de pontos criticos e tra-
jetdrias fechadas entdo X é Q-estavel se e sbmente se Q (X) é hiperbdlico e ndo admite
ciclos.

Em [1] provou-se que se X € y (M) satisfaz 0 AXIOMA A’ e ndo existe ciclos
em Q (X) entdo X é Q-estavel. Este resultado e o Teorema 1 acima levam a seguinte

Conjectura X € y (M) é Q-estavel se e somente se X satisfaz o AXIOMA A’
e ndo existem ciclos em Q (X).
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