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THARLESIE AH M (Osamu Kota)

Professor Emeritus, Rikkyo University

1. Liibsen RO ¥ FH K&

H. B. Liibbsen (Y =—7%>, Va—7¥, 1801 — 1864) i 19 ##4d N1 Y DIEH
B¢, MAEEELTHS. Dunnington [3] IZ LN, HIZIIULDBEDOTLEE TH-
=%, Gauss DFEAL2D!, TO®RFHEEN, Hamburg THME LTRBILEAT
& 5. Liibsen DR/ L = HZOHEBBIIYURE P YL AV TWELDD—DT
& 5. Liibsen DB EIZ I Gauss DEBR R ONA®ATHRHS. ABTIIZ Dz &z
DNWTEETS. 2B, ROHTRRB X 512, Libsen OEBFITDAEICL > TE»
7o EEZO D DTIXRV.

Liibsen MO B EHFEIZIIRDO b DO H S, Wb Leipzig THIRE N TV 3. Tl
FEDEHD], HAWI EBREEROBENEZER L] LWHTTFA MABDITLAT
NS DHBIEHTH D, |

Ausfiihrliches Lehrbuch der Arithmetik und Algebra, zum Selbstunterricht
und mit Riicksicht auf die Zwecke des practischen Lebens. (1835, 15 hR 1872,
20 iR 1880)

Ausfiihrliches Lehrbuch der Elementar-Geometrie. Ebene und kérperliche Ge-
ometrie. Zum Selbstunterricht mit Riicksicht auf die Zwecke des practischen
Lebens. (1851, 17 iR 1872, 25 kK 1882)

Ausfiihrliches Lehrbuch der ebenen und sphérischen Trigonometrie. Zum
Selbstunterricht mit Riicksicht auf die Zwecke des practischen Lebens. (1851,
9 hX 1872)

Ausfiihrliches Lehrbuch der analytischen oder hohern Geometrie zum Selb-
stunterricht. Mit Riicksicht auf das Notwendigste und Wichtigste. (1841,
9 AR 1872) | ,

Ausfiihrliches Lehrbuch der Analysis, zum Selbstunterricht mit Riicksicht auf
die Zwecke des practischen Lebens. (1853, 5 i 1871)

1Liibsen @ “Arithmetik und Algebra” M H{ZiX “Unser sel. Lehrer Thibeault” & W5 RERH S (3B
15 X Ti p. 243 OMIEE) T, Liibsen i3 Géttingen T Gauss DiEHZ B. F. Tibeault (1775 — 1832) @
BREOMBLE N LEZ S,
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Einleitung in die Infinitesimal-Rechnung (Differential- und Integral-Rechnung)
zum Selbstunterricht. Mit Riicksicht auf das Notwendigste und Wichtigste.
(1855, 4 hiK 1869)

Einleitung in die Mechanik. Zum Selbstunterricht mit Riicksicht auf die
Zwecke des practischen Lebens. (1857, 3 kR 1869)

INoDEYD, ZOYVRFTTREDT TR LERIEIESHEHICHEINT
W3, ZREERTHICUZ->TE, ZhbEvELREEFEELZFIBELE. 2hbd
SEFA LRI OTITHEIIAR I TRV, FOFEXB2T b T3
DT, ERY R MIE, FIROFXICBENTBFCL > THROTAIITEL#EE L TR
L7z. 7272 L “Elementar-Geometrie” {22\ TCix, ZDOEWNREIHEN TV 3 Gauss 2
RE8%E ([8], VIIL p. 196) LU Cajori ([1)) DERIZL -7,

28, BERFIEARR FRNSFERERE] IS TV OEEA  HEE LW XER
»5 (7], p. 18) . 3] X Rechenbuch, T 2bHHERTETH 505, Liibsen
DM L 7= HA #IZiX “Arithmetik und Algebra” ORIBEDMSETOBI L Ho1- L
Z 2 55, %#EIX Libsen ® “Rechenbuch” iXk R T## 5. Liibsen ® “Arithmetik und
Algebra” (8 15hK) (T H1ED “Rechenbuch” iZDWTE K L TWAERTIZZ2V .

Liibsen D#RM L= #EOHF /O T, #iZ “Arithmetik und Algebra” i¥B4EIZHT-o
ThHRZER, £ OERFICHEBERIELE LV S, “Arithmetik und Algebra” 1%, BANC
B (specielle Arithmetik) IZDOWTHBIZONE EBY D EBRRENATVWDA, Eie
SZNEIIY (allgemeine Arithmetik, Algebra) T 5. £OFARIZIX, Gauss DEAT,
Altona (¥/Kfi Hamburg 35 DFF) DOXICE TR %1T> TV 7z Schumacher (Heinrich
Christian Schumacher, 1780 — 1850) Z X AMHARFXAH D, FDF(Z Liibsen 23532
TGauss DY L TEALEZLEMBREINTNS., ZOFXBEINDIL183543 A6 H
THDH?. 1845 FEFITOH 2 ”KICiX Libsen B HIZ L 2FXB2FME b, £ZIZikR
¥ BROES c BRBIZEOROIBFOEENL, BUAKERTOLBEENRLNT
W35, ZOFXOXRRIZ “Altona, den 7. Januar 1845” L ENTVWADT, YEF Liibsen
X Altona IZEEA TWe Z BB 5. Liibsen DB HTH, 1840 ERDARIZH X
LIV FIITIX Altona L TBENTVWA DT, YKF Liibsen iX Altona iZfE#, Schumacher
DW= Altona DEXRICBEFELTWE L BEbh 3.

Liibsen OB ED, FIROFIICREN TV B LK+ &, “Arithmetik und
Algebra” [Z DWW THIT I 7D ik “Hohere Geometrie” THh 5. £ DREIIMEHT (T
T, 4RO IMERMAE] HDVE HERKTE (modern geometry) | Th o =5
BATZHBRANBTIIEIN TV, “Analysis” 134 B OBROMITETIIRL, FOA
BiIREOME T, OSRKLMOM L OTHOBEETHSD. IEY, HMAE, EFo
ME (BROZEET), BAKRY), HFE HFEXR, &% E9% w#HMEsEdD
nTW5. “Mechanik” iZF1ER 2 1% (HEHFEEZEDL) T, Mo TRV -RES

ZZOFXOXEIZNE &Hh [885L8Y) 22X 5 icBbh 3. Schumacher i, Liibsen iZHibh b ¥ % iZ,
Liibsen OEHOFRE THRIZIIMEI LV TCEXLZ BV L HICLEDbN A,
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2TV, Bl 51E “Arithmetik und Algebra” DOWRIZFIITE N5 DX “Elementar-
Geometrie” THAH 5B, FRROFIXD B HHEETT 5 &, ZOFITIXHEBREEN. L
AL, Liibsen %, “Arithmetik und Algebra” % 2R (1845) DFIXDH T, WWAWNA7
A4 p3b, “Arithmetik und Algebra” (8 1kR) 72 5 NIFEAD “Elementar-Geometrie”,
“Trigonometrie”, ‘Hohere Geometrie” IZOWTDHFEMNLRFENSRR o, BEOMD
SBFZONTHRILL I REDEREELTUELVEWVWSERARHTEWVWSI ZLEREL
TWADT, Liibsen DEFEHFFIL, LR LAEA—HOBHD S HOWV DONIIH LT
iX, 0 B BdoTceEZ2 MDY, Thoo B COWTERENVEIA
ENFYLTVABHDIXEHFITIRARTHY, XFIZELEMNEHAMNE (Rechenbuch) &

EHiZ, FEMIZDNLRRV.

Liibsen D—EOEH HiZ, 24 L LT 19HEFEORX LT V7 AOKBEOEKER
BIGEVWAAETHAN, BERIXLATTLOEFELVIIRPELWVWEE X B3, Libsen
IIFHAEOREICY - T, MFRHZIHELVHNER, AXOMROEELRLIX, *H
01y, #KD [k (Anhang) | KEOTRED, FHFEOLDOWVWALNLRT
RELTVBE, ZOBHET CRELBETEROE, 308 LMok LB
b s, Liibsen iIHFETHFLZMBLIEATHE0 D, HEIVIIMMOALRERIZTES
LB Dmb LR,

2. Liibsen D¥HE L BX

LRETIX, HIBR5E (1872) 8 Az M) HIE - & (BF) Sh, DWW TRH
L7=E40E, OfEhiz. 2RaHmEMbi2<, PARSFESAIKESNE S E
BT =7 #AR A NP2 i3, DBRETRAOPEOKERRIZEATIHESTH DA,
FIiTiX, BEZLIZE, A, BT TEBELBHRIHh, BRITLIZ, TOEF
BOROEREAREEZELT, TORTIIHEBED LD, HENIEDK I BRARE
EEZBPBRENTVS. ZRICINEPZOBEERBIITESLE, LEFFEEIF
THBN, ZOHAUTIPEOREBOM, AERTERINWITFRIEIMALGNT
W3, £, HETRTREZIK, EROZHOKRIZHT, TEPZE, EHPRELLE
NENBARENLBE—RE TORDOBRIIFTTRLTWS. £KIT6EAHA T, BAK
BRI T, B—ZB/EZTHE. ZOBANIFEBSEI0ALBE6ELACHRESINT
VWA, 10 ADHERXECEMTHLN, ZoLE, BUTFERETH/I VAT K
§IRRAE )TV MVERBANA TR LI —FbOITMEbhis.

37- 2 21, UBEOX LT LARAOMEMDO—DIZ, E. Heis, Sammlung von Beispielen und Auf-
gaben aus der allgemeinen Arithmetik und Algebra, in systematischer Folge bearbeitet fiir Gymnasien,
Realschulen, héhere Biirgerschulen und Gewerbschulen (%5 29 kR, KoIn,1872) 3% 3. ThiiBFicb
o TIHREERRBOMMKT, FEL2EBELEBWMFHEEN TV S48, Libsen @ “Arithmetik und
Algebra” R “Analysis” CROBEONTVWIAE - BE XV IIRENSHL, MLV HLOLIIEEN TN,

a5 411 A, XKBAKBELRL CKBELZRATILORENHEHh, HIR5E128 30 (KB
KEBE) ZEATR6 (1873) £1 A 1 8 (KEBE) LEDHEOT, KRWITIIMADKETHD. 2B, &
ﬁf;ﬁﬁamﬁﬁm.ﬁﬁﬁbnrwtzu;ot.%or,%%5&uﬁ35;b%oﬁﬁﬁ,kﬂ
KBEEIZ L > T3,

SEAYTA 6 4E 1 A OWER, ERBRBO—HEETHS. TR, AMoRtkic Mz HAll=
RFNERE ) —BNERAA~T TR LVWHI—RIDEBEMTHS. ThiZHE-T, BHICELELTWES
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ZOBHID, FAYVETHERTIBAEOKEORLOPIZ, 1) T KRS, Y
AT REEE, Va2 BAREE 255, WFhb (7Y RAFY IO R
TNTFTT] ERVEBB DT BN TWS, Ziik Liibsen @ “Arithmetik und Algebra”
ThHA.

BEMEO [KAEXEEH] ORIBHEEDEIZIE, FHIARYREORRE, Z O
DBERE, FANCRENZEERFRKRO LI ICRENTWS. FXiIMEx <, FENNIT
FRX TR EDL S AERTRIATHAS.

FERP/NE=BANVET ) EFENN—=BH/ ITHEV L, ©

...... EAEER TR, CAEHTEMGART . ... ... EEN BT HERE
B/ ITHINE DR, INERE I SHh=I28Y, BIFTLETS M, ¥¥
NEREETUTZ2=FKT, —OIBBTHRER, HFEE AN E=ftx. &
=HREY MR T 2B ANL=BF R, KLY [7I¥) HFHL 2
3456789 10% 7RI A, Mk, AL, M. Fbr, 3V, S
(ERAEEK /B ¥ %, sl B, BN STBRALVE, bR,
BFEERNBERPIETRTINVE /0y, XPERTRFTLEETE MR, &
ARIYVBENE RS BRERTE—R L BRTRIBEAR MR, HTEPE
=R BREARR (BKREH. BROAHEE, SEEL. H¥%UHNS) 8
FARRMA (AT, FHRIRE. R, ERG], &HFl. HoBirhm,
AREH, BEH, RMEES) BUKEN (B, BAStiE, RS $=
AR (PANEN. FUBI) TR, B REN. AT/ %) 8T, R%
(AT / #8¢) BW—REN Gk, MRRY) S, R¥ (&Er1/#x) |
UREFEM ) ZFE MR, (HASNEY — U XERMTERFRERNAEEER. 4
VIY Y FVERESMFERY REREER,. oA —H FRSMERY =
T EEER) SHEKEALY, HESPZ=RT N BAKRAKUEK=
RERARE A . (EFRIETRAR) ERE—R=FV) 7T z=Hk
KE. EEREIMA~Z Y, H¥=8(TE ) BN MEIN N FHRH-AE=RE,
REF=FET IR =Y, R P EURRE ) ESRIH=F
7 X,

IR E) THFEEFESL] i, BPR5E, ZHEMAEML 2L OFEROKFEDON
BERREINTWS., R pp. 307 -308 IclBRENTWS IHMEOCEER| X, FOREM»
o, (S EEE =7 S AN PEKA]| OEBOBEOEANIC Lo TNBEZ & Bbh3.

ERMEMOERBIZEDL, VW O1OREORKBMBEBHED LTS, Thix, AEAEN, b
LIIBRKEDEPIZ LD [EH] 1X, BEED, XV R MICESHEPENTSHY, DAROEMICES
PRNLEBZONEEDTHDLEXSD. 128, Hik23 (1890) EDHFHW/BALIANL, PERDOESY
THEIRBLRIVBEREBLE LTHAVWOIERENRE-7-. BIE64E 1 ADOBETIE, BEZMLTRER
A2,

6 P EANEL] CiIZ, oI ThARFEFLY, ZREEFR LI LV XE (BRI
B 36 FBRRIZE D) BoTmrshTvna.

TR EIXEREA Y TEA) LRBLTWAR, ELLIE TAA) Th3.
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TR =T #HZANLPZEHA ] O LEPEEREOALICIT, T HEERX &
LENTW3D. ZhiXLiibsen @ “Arithmetik und Algebra” O 13 % (Buch) DOFE
“Von den Functionen und Formeln” ZfMER L TR L7 LD TH DN, ZiHITHOBREDOH
BERE - HEARICETIES - SIS TEER LW ABIRENERFAOHL DT
3»%. Function # [BE¥ LR L7=Dik Alexander Wylie & ZEERW T, ZORBELHN
7o TABEAEBE] HERIZBERIZL =6 ENTWe., BANXZ ORFBICE-T EEK) &
LD THD. LHL, Libsen @ “Arithmetik und Algebra” D% 13 B TOHEEDE
DHFENEIRT+IPORZLETHD. EFEOBMBITRENT, HEOEBRIITAETHS.
LL2RYS, HRIEDLNTH, BEAELRRITWA X5, YRZOHAOFE
DICERTAZ LIIE#ETHo=. T LT, FAVEICE A3HERIX, ERIZEIfTLRS
LB TORPSTEDTHSD. LEEB-T, (TRFWVZLT) Vo THEWNWTHA
%) Liibsen @ “Arithmetik und Algebra® ORARELEBOERNRDOBETOALAbN
B LI hoteDThHB.

Liibsen A% “Arithmetik und Algebra” iZ-2\  CHE¥ - FI1T L7~ “Hohere Geometrie”
ik, EEFIIBRREXIIC, ABIIETRETCHIH, EIRTRI—-Vicbhbkd [Flk
(Einleitung) | Zi3E$, 757, BE, FRAORTERFIZOVWTOBRALHY, £Z
TREZOBENBRRLN, EROMOBMRE L TEHENEREN TS, ERIC
IX TE%=3X] THB. “Arithmetik und Algebra” LiRZH S & EICEHKOEHRE &
HBAELIELDIZEFEHDTHILIZEIRBDOTH S5, Libsen IXENITL TVVRVN.

E 7 ELH BHAEFTRO Libsen OHF . B0V X b TTREDIT AR 1%, EiEe
BED AT HNIe_VY L OEEWED TRV END, 18T3FEL TAFEIC—EL TR Y
NHEBMAENELDOTHY, BEBHIG, BRAICHRERETHY, BYESHEHED
METHIREXBEORE L o= DIIAIR84E (1875) THDH. ZD 5L, “Hohere
Geometrie” DBRIRE LiZiX, “T. Shibata aus Japan. Berlin, den 10ten Marz, 1873.”,
“Analysis” (2% “T. Shibata aus Japan. Berlin, den 2ten April, 1873.” LW H RV W&
DEBENHD. YLHLLECENTHD. £/, “Analysis” IZiXF UEBFCTAILOMA
I EAS (ATOBY DITE, XUBE) BH D, “Hohere Geometrie” {ZiXAT4 IZ8h
ETTHRBBIDNTVSBS . LY IR 18T M D T4FEE TRAKENEEL TV
239 TL & 53w 25T “S. Shibata” Téh o> T “T. Shibata” Tix72v. TL X 5]
TRLYDMAT, HDVIXHBRDD, T bFARDNP, BTFOLEZIARHATSH
B, YUEELY iz, “Shibata” VI D, BRROMME L TV BARA N
ELTWEEW) ZLREXZKWVOT, EFIXERREDCRHDOREVETHS > L HR
LTWA. :

DREORFSE - HEHEBIROIIR T Libsen i2ER LTV 5 b OILRERN TXH
AgEs], AHEAEARR THHTSRB RERRE] OEhCid/edes) MEFESERL], &
R T EAER] 2H5L BV THB. /MMiX Cajori ® “A History of Elementary
Mathematics” DFRERIZBE LT Liibsen #2010, iTEIX8THBAALDOFFRIZIBVT, Gauss
2HDE 8 T Lilbsen 2o EZ S, 128, oI Libsen DUiDY LT U FE -

8- O TF#MA, “T. Shibata” IZLBHDMNE INIRETHS.
SthmAi: (Lif7= L X 5V, 1850 — 1910) . AHH(L¥E, K3¥E.
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TLubsen &3 L, —F¥v ) ERLTWAS.
3. Liibsen O##l#k & Gauss — BICR#ICEBAL T

Liibsen O FHFFIZ 1L Gauss DB L ZIT TV AEHRPEEL H5. Fbit, Gauss
DEFOKE, T72bbh, Liibsen 3H#EE Gauss DO Ebo7-Z LAl b L, MEBEORE,
$72bb, Gauss DFEMED 5\ L Gauss N D ADEERLEELR YN OIZLE bDD
DNIGFT oD, ZDHb, FiE, $72bb, Liibsen 23E#E Gauss b7, #EE
W2 LB L TWAERTIX, EAiE LTo Gauss D—oDIF2RETWVWB AT, ¥K¥
SRR H B,

Liibsen 7%, Gauss >H#b o7z, HAViX Gauss PHLTEERHVVEZLEBLTWAZ A
HOHFITIE, Gauss D¥REL H B2, Gauss UADAICEBZLDOHEENTNS. 7= X
(¥, Liibsen {X “Infinitesimal-Rechnung” MO ¢, it BEDRIMEIZ >V T, Gauss
DHFEATEE LT Lagrange DR EREIEZTL L TV 525, % ZICiX Lagrange D4 Bl
FRINTWARV. fi, Gauss DERTH-oTH, Gauss DABBRBINTVARVLD
bdHb. e xiX, “Analysis” ODFBRARICIIAEFOEEAFTROAFTIIRRLATY
505, Gauss DARY REFEOEATEH| tWIHLABLEIh TV, MEETIX
[Gauss DFEIAR] REMEIHEEH, REZOVTORB TRV, BIEICSIRSS
REINTWAB. F£7=, Gauss DABNITVEN TV 2D, Gauss NHFAE L Bbh 58
bbb, '

THLZEbEXD L, Gaussit, BROBLEKEREZEYD, ZOERIXMTRICE
DHDTHDHENWIZ L%, FAEIRHEVEERDoEOTRAREWVILL B RIS,

(1) Liibsen OERHOBREICBET 28013, KEITEEE Gauss 2 HRARZ LI
XoTWBeEZS. :

Liibsen i% “Arithmetik und Algebra” % 15 iR (1872) OAL TIIMHICADEKDOES
REBREICOVWTELTWAEITTHEH, BROMRIIBEREZOMAHERTLE
NTND. AXTIE, FBRX 2" =a X n HEOEREZ L O, FISHETIILIXILEMR
DHEHEIELTNBL, AEXTHRDLATHWEFRBRIIKEIIEZROAZ HOLOTH
5. HRIEFITO L LY, ADKES XY [ (Zahl) ) & UTOBMEIIED > 7R
T Y, Liibsen ® “Arithmetik und Algebra” THAX TIIADIEK (Liibsen i ANK
(negative Grosse) | LW HRBEERANTWA) BT 3HAEIIMBICHY, HERTOR
H LMY FE- TS, Libsen i3 CEREIZOWT, B Eoik (imagindre Grosse)
A FHER (unmogliche Grosse) Tix72<, Gauss DBATEAHTHHM S K (laterale
Grosse) 10 mIE 5 BWEITHB) LWL, F¥LL X “Analysis” OFHEESRIT I L1
LT3,

“Analysis” DAL TIIEREK L £ORMEORT (Gauss ¥ii) LTHSFBAITHL
TR TRRBAB R I, &0 [BEDOEM (Theorie der imagindren Grossen) J
IZ1X, Gauss 23, D 1831 FE DL

10 Tl & (laterale Grosse) | IIMEH % BT ABTHS.
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Theoria residuorum biquadraticorum, Commentatio secunda

((8], II, pp. 93 — 148 (ZINfF) @ THEMRI) L LTI8314ELH 15 BITfTo7, XL
R CREDOHEK DI (Gottingische gelehrte Anzeigen, 1831 April 23 I 7= b
?. [8], II, pp. 169 — 178 IZINEk) D, BWREIIBT 2 HHNEBRENL TS, FTv
FETRINT Gauss DIRXDELINEIIRE HKRER] OFRTLEOZEERTHS
2, FORIZHEBEYE (b3 Gauss DEH) BBEVWLIBZDT, BRKIZHOVWTY
REINTWD., BEOCIZI X, BOICHBEIZHORRFRICOVTRS, BEL CTHREEK
IOWTRAR72%IT, ERE—RIZONT, HBICERBIB®R LD (imagindr) H DR
AHTRE%2 (unméglich) b D TIRRWZ & 2R, HWRBOBMEALEEKS T (HERK
DRFIRIRR) IZHONTHBRRHENTND. -T, BEDITD XELINBZITAREKT
& %. Liibsen X, “Analysis” DfH&TZ D Gauss DRFEITEZ DL L DERESIZMT B
FEERL, ZIIXBRENATNWAZ LAHIE, EORME (18304F) IZ Gauss D AN DL
BV LR L TW A,

(2) “Arithmetik und Algebra” OBFKDOFHFITIZ, 12 EHEL 2 €2 YICBT 518
BAEBHY, TENHIZONT, YRKODLSD) DFSEZOHARE VI LIBHAINT
W5, £ZIZiX Gauss DARNITL ENTWARNA, ZO#IIE Gauss DERE 517 TR
Y, MZTLiibsen BH DRI - Bl bboTe L EZS.

(3) “Analysis” O FRBARTIX, —2OXFICMTHEEHENIZ, HEKETTEXS
L—REBICHBEND Z BN, EREOBEITOVTEDIRANSEEIL T
5 (ZHNEB22RUBTHH EVD) S, TR LELIIK, TREFEOEXKRER] &
WO AHY, Gauss DARTHII LTV,

(4) “Infinitesimal-Rechnung” Ti, MA#EZEAVT, O ORIE

EX N ERE bORFHOFT, BORIOBPRLDERDL L.
Ex bh7AOBES 2 b >BFHOF T, GMOBRARLOERDDZ L.

@ﬁé%bt&ugMMmﬁ,:@:o@ﬁgmﬁﬁwfhﬁmﬁ%v,ﬁmm&éa
BEXLDOHIZF—TH B, ZOZ LIZHOWT, Gauss X, = 22BN EEMN
HHN LERLIZEEBLTWS. ’

(5) Liibsen D—EOHFFTIL, ZHEHRKIZETIABTNLEBEHNB VOB ETH
58, ZHIYH7E2A4 MIZHB LI TEREFEOBNEZER] LI bEZXD
N5, Gauss DERTHDLEZS. '

7= & 2i¥, “Arithmetik und Algebra” TiX, AR logs D, T7bb XN
10° =5 ORD, HELHEEZKRDO L S IZLTRHTVWS. Libsen ik XM L5 ARER
REOFEEIIBVTWRWY, ZZCREMEVS ARLESEAVTHRAT .

M enL 52 L2ETOMNE, TAULOBRANRST AT RVWDTRATHS.
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ET100<5<10' THD. FZTRM [0, 1] DA 1/2 I28iF 3 10° DEEHERS
L, 102 = /10 = 3.1622776601.. . ... . THDEIND, 1012 <5, E-T 102 <5< 10!
THD . WICKM [1/2, 1] OFE 3/4 12BF 5 10° DEEFT5 &,

10%* = v10%3/2 = /10 - 3.1622. ... .. = 5.6234132......

UTR&ICRMZ LD LT, BAEBWVIZE Y FER 10° = 5 OROELUESE KD
%. Liibsen i, ZO#HEL 22ENZ LB VIETZLI2X Y,

1(2981693/4194304 _ 5 )00000S6 . . . . ..

REoN, - Tlogh DL LT

2931693
T 4194304

BBONDIN, ZOELCHE/INEBE TMETCELWERELTWS., KM/ EICE-T
log5 OELEZ R B Z L i3 Euler 289 TiZ “Introductio in Analysin Infinitorum” D%
1B TITo>TW548 ([5], 1068h, #XER[6] D pp. 87— 89) , Euler A EDEF CH-T
WHDIZHRL, TITRHEZREZAVTWS. BEEFART 513 5 BEMME/EOBREN
LYY, HEABKRLEEFBRERD TV T THBIDT, “hitGaussiz kD
LDTHAHILEZSD.

HEHE T, HCEEREOEMBEST S H DALV, “Elementar-Geometrie”
Bk DB [REDOBA~DISA] 121X, GaussiZk? & LTEABOERE S TEADER
ZRAVWTERTAY, Pl oTRENTWVS., ZHIIBTESALEY c BICRELERS
SINTEARL AR ZABICLE L TERERDZHLOTHY, ZABOEKRE, =
HAROERERANTERTARDII B R— L THS. Libsenix, ZOXRD THHDBk
BEDBH D) 1%, Gauss 3T TIZ 1790 FITIRB TV LR L TV S.

“Héhere Geometrie” Tid, MM (D) y=az & z 8, BLV z BICEE2EHR
& THEN WY OEMWE EIRG LM EZFH L TRD, DWW CZh%F| A LT Simpson
DAKXZENTVB A, £ ZiZid Simpson DA BNITR I A TV A2V, Simpson DA
WEIIMDE (CREZOMSY) 2AVTELDOTH AR, =2 TEMSEEAVTIC
HNTNS, [ICALEEBERARTHIDOT, BMYEL WD [HEEE 2AVRVID
WX HL Gauss Db ¥bo- L Bbh 3.

og 5 = 0.6989700. . ....

4. Liibsen @) “Elementar-Geometrie”

Liibsen OEH WD+ TR D H 5 Di% “Elementar-Geometrie” Tdh 5. “Elementar-
Geometrie” IIEAMEEIML, HFICRHARCEELZRENNASNE LHEbh TV
5. Thit, OV TEAL ML) TEBREEOBWEERLT) RLDZLDLES N,
Liibsen 2% Gauss D % & THA TV =RHE L O F DR 1T Gauss RIS, BBz
HEEL TR THY, Gauss R Schumacher PPN KX\ LEZ B,

”Elementar-Geometrie” Tix, E#%
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EfEIZ, TOREOZREZEELT, BHEIETHLRERZRTHS

LEZEL TS, Litbsenix, HEIZ, ZOEROERIILEEIZ OV TOHBLZIT-
L EIZGauss DHAVZE LD TH-o T2, BROICHLERAELVEETHAIZ LEZTELT
W3, Stackel i¥, Gauss IZEFWEL ENLEROERIZOVWTIDEZZHL-TEY, 1796
££1Z Wolfgang Bolyai IZZ D& 2 2R 7= L LT3 ([16], p. 43) .

Heath iX, #D=2—2 Vv FO [[R#] OEROEDOHFT, T DEMRDEMRIT Leibniz
X° Saccheri, Krafft, Gauss MM BICRH L7 b D (original discovery) Tix7z<, 4L
EHEBRTOIILDEETHME_LDOTERIHLDTHADZ L, Schotten ik, ZDEM
ICIREROBES L, ERIIZRICK>TREINS LW EROMENERRICEESN
THY, MBMICRFERLTHILERLEZEVWIZLERELTWS ([10], I, p. 168) .

Liibsen DEFH ®F Tix, ERX_EATCREENBZ = LR %IT,

ROFBH->T, ZORFIDED=RO—EREICHDIRLHIE, ZORFD
TRTORKI—ERLICHS.

LWV MEARRRONTEDIANRE I, DN T

“EOEREM T LE, EOMITH 5 —HKOMREMTT, ZTHH=ZFD
BMRENTEHMRAN—ERLEZHDEIICTEH L.

ZODHROMIZZEADEREZMNTT, HREMTAMRLIILHDZRD,
ALY THRE—ERLIIHD XTI L.

Y, LORBEORB~DISANEDN, I CREBROERICL-THLRIDI LS
IRENTWS. ZZiCik Gauss DARNITL I N TWRNA, BFOMBEILE R O/
DEHTIXDHEY ANTRNHDOTH IR, RAZEOMEL LTBLLANVLIZ, EBE
DORBROVERDOBROBRMLRIBIMO—D L RB VD THIND, ThixGaussiZkd b
DTHY, GaussiTENZBHL LT, Libsen DAIZH D & 5 FET, MRENRER
L EZD, -, ERITERICEBARTITDRLTWEZLOEFETHS. BX
Oftek AWM (practische Geometrie) | IZIXEEMBIROBEMICBETIRNAENTE I
T3,

Liibsen iX, “Hohere Geometrie” @ ¥ 2 23% (Vorrede) | O T, IFAOHFET 354
X, BRIE, brd PBEAEBREEFEDOTB L1, ISAZEI &5 vbhiz (Die
Theorie, sagte mein allverehrter Lehrer, zieht die Praxis nach sich, wie der Magent das
Eisen,) ] &, BfiGauss DEXREZEEL TS, LIZ5IALE-HEIIFOX 572, BRIE
BZ2B|&21F35—2DHTHBZLELLNS. 4

“Elementar-Geometrie” DNBED K IF BN —27 Y v FRAIZETHE N, 22—
Uy FO R EDHDITHST= B DT, BUEREOF LV T OB | Tdro7- Legendre
7 “Eléments de Géométrie” (FIAK 1794) K- bDTHRV. RFICEREHEIZH

12Gtackel IX =% 1830 EEDZ L L LTW5 ([8], VIII, p. 199) .
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WTOMMBEREREH 2313, E505bitd, £IICREBEIN TRV, HEC
R LD TREEBELEDTHSON, PEHFITIIVEEIMFTHRIYTHS.

Liibsen @ “Trigonometrie” (I « BREA=AEZMMICE L O HDTHS. Liibsen
EFXT, ZOXRTEEDBEORRIZESNT, EEHOEOHIZAKLEESZL
BTEDEIICREEINTHDTHBIEELEL TS, ZARORETITNEEZ BV TOK
EHARFDONTEY, TNIRBRICHA SN 5%, Libsen iZROT, YOO
MTHHE-TWBAARTHY, Liibsen D “Trigonometrie” 134& IR E~DISHICER %
BB TRV, REZAETIEK, (Z0ARILGauss 2L 5HDTH D] &, Gauss
WOWTOMBERERPHHEFHINHD.

5. Liibsen ) “Elementar-Geometrie” 239 % Cajori O#t#|ICBIE L T

Cajori X, “A History of Elementary Mathematics” M C, EATHROER Y &V Vi BoH
L T Liibsen ® “Elementar-Geometrie” (% 14§, 1870) #E&#¥ L, #MEL T3 (1],
pp. 279 - 280) . ZHIZH LT, /& zBhid MEEFEH] 128\ T, Cajoriz XD¥
FEFIBEFLHERBRML TV L LTI iR ZEZME TV 3. /8 Liibsen ®
“Elementar-Geometrie” (% 25 iR, 1882iZX > TWv\3) IZOWTRD X 3125 ([15],
pp. 208 — 210) :

FHRITEHBMNER L ZERER L 2, BOTARIERLEFRO, IERAR
PERLT) FNTERTH-7=. FIZLR—2 Y v Rt Tidledo
To. DR EITHR L EIPNTERV.

Ya—7E ok, ERO¥ERENOEREFBNELNE. w2
R E TBBORVEY] LA, HValIiTE-TIE, KA
Y Tk

[+ ttfd o PEIC R H T L2 R &, RUtHAtREDO AR D 58FH
BTE~, BEMRHENG RNIE, AREBERILDTHD. K THVR
BEEAEFAYOHMT, Tbr R AFzT7RF—, KU TAOREOENREIX
NTHORL41 4, STELRERERIC, 1ST0EFTA F7F L HEDY 2—T¥
DOFERTESE 14RO PRITIE, HTRABOIAZ AHTOTHD !
Fa ), $MHLERELRIR0, FLCHEREEL L TIEH LARSEN
BABRBOBEIGEERNWZ L EBAZROIE, Va—TErR%@0Tn
LEBE/IZTHONT, —FbiRR Moz &z, BNEAH32EBRWLES)
EFELTHBHR, FAUIT T RNV a ), BEFHWERORMEDIZ, ¥
NXB3EHB2NVLDOTHSB. IR FuyFHRY) 2—TE 2%, A
BREOThoTmLE~S,

Cajori tX Liibsen @ “Elementar-Geometrie” % 14 i (1870) 2 X > T35 2%, ExE
SEWHEPFTEOE 17 iR (1872) 21X “Siebenzehnte unverinderte Auflage” L&V, FF

BEZEERZ2—2Y) vy FTHER] B 13 BONETHEY, ZORIXIOEAEADO2—IY v F
FEM] Ciagmah T,
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XHEIR (1857) EVHELWHLDEDIT LN TWARWVWDT, BITRONEIISE 14 1K
LEDYRRVERDND. IR [#EHEL] OFERIL, Libsen @ “Arithmetik und
Algebra” X% 20 i (1880) , “Elementar-Geometrie” i385 25 it (1882) IZL»THY,
E#EIZiX Liibsen ? “Elementar-Geometrie” DO L7z 2 X—COERMAHE S
TWBR, FUIEITIR (1872) LIXFIVFITBERY, XFEHLEZLR> T3, Libsen
X 1864 FEIZTEL oo TWADT, HITHRIOHE 25 ROMIZ, W OMRFEEANTENT
AATHD. _ '

Cajori IZEATHROE Y FVMZBIL T Liibsen ZFREL TV 323, /MEBRTELTWB LD
2, AER LIV ERENTVADITTRARVWOT, IBRAMERLE] 2\ o
Th, MERBLELTWENI L > THEOHEREDS. ABMRIEZ- %Y LTHARN
DTHEND, HHTHIILTHRRUIBKICR L2/ EE LS. Gauss iTFE<
M EZ—27 Y v FEMEOZEZICHELTWEiTh YY, ETROMEICEEL TikE
3DEZ H T —BOREAI LIMEZ 22> 7- L, Schumacher % Olbers, Bessel 72 & %,
Gauss DEZ #OMNTARZ LI Lo EZ2S. Gauss HilRk¥ER ¥ CIIRITROMIE
IZDWTIRREBREIBALRNEIIZ LTV Bbh 3. Lobachevskii & Bolyai iZ
ToTHa2—2 Yy FSMENRBHINTZDOX 1820 ERDHE DN B 1830 FER~DIT T
ThHHITNED, E=2—27 Y v FRTEREBRICOAAOND X SITRBDIX19H#
KN, %IZ Gauss DREDZ L THY, Liibsen X, Schumacher & 2B Y M&H -7
TheEd, HTROMBEICET 2 Gauss DEZ S, E2—7 UV vy FRMELML 205
Tl EZB. ‘

LA L, Litbsen Y, MBrD£ < O¥FEH L FRIZ, HFOED S FETROMBEICIXBL
FboTWhkrd>Ths. 18354 12 A 31 A {1+ Schumacher 7> 5 Gauss ~D WMz ix
Liibsen DE4THRBIZ OV TR EN TV 5. .Schumacher i

Liibsen i3 D TR CRENMERH TWVET. ... ... T XEROEHE RS
VW= LE4. Liibsen I EFTRICOV T OSAEARIEANTEX D LBIELT
WET. BITER L, EXERBTTMD, [K4ANL] Ki—ENr_BF
EENTT, BERONENMALHEI LI L TWEEZEVWOTY. FAIt
ORENZAREIZRT N TEERADT ... ...

LRELTWAY | ZRIZXT 5 Gauss 5> 5 Schumacher ~DiRfE (183641 A 2 B )
121X, Liibsen OFFRRO ZIHRBY THHLWVWHI Z BV IN TV S, Gauss £MITiT
Liibsen D474 31- 8 L T? = ® Schumacher & Gauss DEEEMABMFFEEI LTV B R
(8], VIII, pp. 230 - 231) , —EB41F DBETHBDT, Libsen RED X 57 T
B ZLENMIOVWTELL bbb R2WR, WHERO L S RERCEVZSEE LD
A EZ T MR LELBbh3.

%X, Libsen D—EDOHAFOP T, HEMNNEOIEF»LEZT, HERLITR
<HRENT LW ERNR 0B HRENEZ E (BDWIE, MI%RaMED A

4Gchumacher A% Liibsen @ “Arithmetik und Algebra” OFIRUZFRI=FL L, Z D Schumacher 25
Gauss ~DEMiI%, 1835 £ D Schumacher & Liibsen DM D2 3b Y ORF %, HIBRERE TS,
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MR DERRBEORBEI BN &) 1%, REOETRAL Y ISR TOHERELER
THRIEIRER’TNDZ LICH X BN, FRICIAZT, 1840 4fIZiX, Liibsen 2% Altona
DORILBIZBEFELTWTRICTHo DTz Ay, X 51ZiE, Liibsen DY(THE & £
NITHT 5 Gauss OBBOEMBBER L THWBEDO TRV L LHRITS. LiL, £
NEBATT 58T,

Liibsen @ “Elementar-Geometrie” {Zi%, BD =55 DER, = OEBEEMEL b, IRE
Rl THHLEREENTNDDS, nm NEFBEFCTH D Z & 1E 1772 412 Lambert & & > THEA
S, EEROAHDZEIWERTRETH S Z L1132 1837 4EIZ Wantzel IZ & o TREBHEN T
W5, BREICOVTE, YROFLVWERTH DD, Libsen iTEKambizrofe i)
TEBRBHINL LR, BIFIZOVTIRA-> TV TH L XESIZBEDRER, Zhil,
Gauss B3 Z 5 L7EIZ YW TIIMBR L TENB Z L ehoTeh, LibsenBZ 5 L
BB EDY I VREIZEBMNATWELTH A ) L E XD, Libsen & Schumacher
& DOMIZIXBEH Y 2B Y, Litbsen i Schumacher #¥ ¥ (Z L, Schumacher % L T¥%¥
OFLVHBEB TNV EXLNEDT, H5V X Schumacher B &, n OEBREKMES
ADO=—HHMERRETHD I ENEHAINEZ L 2H60o7 (£35S HEICIX
Bl A Zedote) DTIEHARVILELEbRAS.

Cajori 23t LTV 5, Liibsen 3 “Elementar-Geometrie” C:EMAERIZBITHZ &
ERORIPoTZ LIZOWTIL, Liibsen 38T H AN L TIXREEZFIATIITX
<, EBRARE] (CERLESBFAOAFBETILENTERICBETIZENBLRIFTETHD
LEZFND BB . “Arithmetik und Algebra” T4 EBEMKIZBIT WMV F i
HENMETHS. A LOREHRTIX, AR - EEREDHE) ZXDILERN
RUVOT, Gauss ZIRICFCRHFEICTIMBEL, FHICHELTOBTETIE, £
DES 2T EMBBIZIXSNT, Tl Libsen 25 [FEERATE | (CEE L =80 AP #
“Elementar-Geometrie” TENREREZRDRPo—DODEBBATHDHLEZXD.

Gauss [ (Arithmetik) 16 |IMRUTIERE (a priori) RLDTH B LT 50, B
B L RPN, HF L RERAIE-S1TE LTWB (181740 Gauss 2> 5 Olbers
~OFM ([8], VIII, p. 177) 72 ¥) . Liibsen ® “Elementar-Geometrie” i Z D X 5 72
Gauss DEFE - BTEBROEEE I TWAB LEZ S, /MR Libsen @ “Elementar-
Geometrie” & [RXFayFH)) & LTHFH#ML T35, Libsen SO “Elementar-
Geometrie” A DOEFZHEMEIZIT TRAFa v T RLOBIELALRLNARNZ &
A%, Liibsen ® “Elementar-Geometrie” i3, Gauss DT LIcsr > TRESh,
ERAZERL-BMFEHLRDITINRYUTHDILEZLS.

6. T ISBALT
Liibsen iX, [=—27 U v FEMZEIZRBVTIX, FITHEICH L TOREL CHMERIERAIR

15Tz 31T 2 B RBROEIZOVTIE, Cajori B HIZEHAY « BFNRUFPTHoTm 2 E X
5.
16 - = CiXEEAIIZ “Arithmetik” QOIRIE L LT TH#F AV 3528, “hohere Arithmetik” (3B A,
“allgemeine Arithmetik” iZRETH D05, [HHF - RE) HHVIT MEHERPREK, b LT MNE%8]
WSO NI VEENS L,
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AEETH D] 25 Gauss DEE%, “Infinitesimal-Rechnung” TR Wi % HEA
L7 T, ERIZEVT-R (DB LEEIET, MER] L5 Z & LFEUDIT
TEALTWVWAHR, ZhIEN Gauss DZOEEOEE (FITRABDIEHADRAIEEM,
a—7 Uy FESMZEOERIZBITH HTRAE) OMEST, ZLTEAYZRIC, %
MELZERELEEFICE NS, WFELARRMABSTETI LRI L) ZEHETX
Rholel LERLTWA EEZXD. Gauss T THROMBEICBAL TEAEIELT, £h
A5 Liibsen @ “Elementar-Geometrie” OY{THROB Y U FIZ27243 Y, Cajori DIERE
O—RzoTe L EX D, 728, “Infinitesimal-Rechnung” IZ331} 2 WHEMRIZ OV TOR
RiX, Libsen DFITHRIROM D L LEE L TWB L Bbh 53, #EMIThA LR

“Hohere Geometrie” Tik, WHROWIEIMHBBE LI TVEA, £ZIZ [ZOEMRIIN
phi & LR CHE 5  (tritt diese Linie mit den Hyperbeln erst im Unendlichen zusam-
men) | EWVWHXERDHD.

“Arithmetik und Algebra” Ti¥, RSB OFEZEY & S BRIC, IERK] 2FX
B - BREYIC, EEEICHE - TV 5. “Analysis” TIZERRBEODUIR - E#IZHONTS
HENTNBR, R ERK - BR/DOEWITHRA - RETHS. “Infinitesimal-
Rechnung” (44§, 1869) Ti, ME[R (EMRE) %#52222b?D (Vollendeten) & LTHRY
Bz L, EETRRLTHEIATW WY, EREWVWI DI, [(HAEHENRO RLIX
X IR EED] HAEBRWL LTHIESIWVWTWLEBBIZOWVWTIRRS L X DUVWWWET,
BEOBBE 2V LV ), Gauss DEIE (Gauss 7> 5 Schumacher ~DO ¥, 18314
7A 12 Bt ([8], VIII, pp. 215 - 218, 5|AEATIIp. 216)) 25IALTWAH, ZThiX
Liibsen ix “Briefwechsel zwischen C. F. Gauss und H. C. Schumacher” (£ 6%, 1860
- 1869) ko> THoTe&EXD. 2B, ZIIFASIhE Gauss DEXIX, TR
FIREIC B L TRRENTEHDTH- T, TORFIRL UL, BIEOIARY» DV RIE,
ER—RIZ OV TR 5N b D TixA2V. Liibsen iX, “Infinitesimal-Rechnung” 1235
WTiX, Cauchy DFHEIIFEEIZITE LV E Vo T, FL LT Lagrange DHEIZ L -
TR LTVWA. LA L, Libsenix, “Analysis” 3 &} “Infinitesimal-Rechnung” (23
WT, BELXFEETIIR BNE LTRESEIE, Cauchy DFENBEETHD LBRRT
V5. “Infinitesimal-Rechnung” (#IAR, 1855) %, Gauss DT RHEDHE TH 5.
FRRIZ DT b7 Litbsen DFCIZIX 18554 7T H LB ENTWS. Gauss BT RoTz
DIXFRE2ATHEIND, ZOHFPIZHT S Gauss © EFEOKE| IRV ERTX
WTHAHHT, -

LU= = L b, Litbsen D¥FEFREOHF T, Gauss DEBWEKRESZITTVD Y
D% “Elementar-Geometrie” & “Analysis” CHh 5 Z L Hbhd. #FIZOWTIL, HH¥E
KRBT A3 THD. RRL2EOEAZEML - RBMFE L ARE L XVTh b Libsen
D Gauss D HOEEFATLZERLTHD.

17L{ibsen @ “Infinitesimal-Rechnung” i Gauss D EIZMMI N bE X LN 52, [AF Gauss iZ
X3 D IBMD & S RBBRIIROITER.
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